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١٤٢

الوحدة ال�أولى

 
تمارين ومسائل )١-١(

وهـدجـباأالسؤال

جابة رقم ال�إ
خطية 
بمتغيرين

ليست خطية بمتغير
خطية

خطية 
بمتغيرين

ليست 
خطية.

ليست 
خطية.

 ١

       

١( ٢س -٣ =٩
       ٢س = ٩ + ٣

       ٢س = ١٢
          س = ٦

٢( ٧ )س-٣( =٢٨
      س - ٣ = ٤
      س = ٤ + ٣

      س = ٧
- ٤ = ٢س - ٦ ٣( س

- ٢س = -٦ +٤       س
٢- =    -س

      س = ٢

٤( ٣)س-٥( = ٤ - )س+٣(
      ٣س - ١٥ = ٤-س-٣

      ٣س + س = ١+١٥
      ٤س = ١٦

         س = ٤

 ٢

اأفرض اأنّ طول اأحمد س متر                      3
٣  س متر

٤
         طول محمد =  

         الفرق بين طوليهما = ٠,٤  

٣ س = ٠,٤
٤

             س  - 

٣ س = ٠,٤
٤

٤ س  - 
٤

        

١ س = ٠,٤
٤

                    

س = 6,١

 اإذن: طول اأحمد = س = ١,6 متر.
      

٣ × ١,6 = ١,٢متر.
٤

٣  س =  
٤

      طول محمد = 
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١٤3

اأفرض اأنّ عمر ال�بن = س سنة      عمر ال�أب = ٤ س سنة   ٤

  مجموع عمريْهما = 5٠

٥٠   = ١٠ سنوات
٥

        س + ٤ س =              5٠ س =  

             عمر ال�بن ١٠ سنوات

           عمر ال�أب = ٤ س = ٤ × ١٠ = ٤٠ سنة  

اأفرض اأن العرض = س  سم   5

          الطول = س + ٤ 

         محيط المستطيل = ٢ )الطول + العرض (

                      ١٢ = ٢ ))س + ٤( + س ( بالتبسيط

          عرض المستطيل=  س = ١ سم.

         وطول المستطيل = س + ٤ = ١ + ٤ = ٥ سم.

اأفرض اأنّ العدد = س   6

         عدد اإذِا اأضيف اإلِيه مثله ونصفه ونصف نصفه + ١ = ١٠٠

١ س( +١ = ١٠٠
٢

( ١
٢

١ س + 
٢

         س + س +  

١١  س = ٩٩       س = ٣٦
٤

       

تمارين ومسائل )١-٢(

اأ(  ص = ٢ س + ٧ .....................  )١(  ١

            ٣ س + ٢ ص = ٧ ...................  )٢(

             اأعوض عن ص = ٢س + ٧ بالمعادلة )٢(

             ٣ س +٢) ٢س + ٧ ( = ٧ بالتبسيط نحصل على   س= -١

مجموعة الحل =})-١، ٥({              ومنها:   ص = ٢×-١+٧=٥  
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١٤٤

       ب ( ٤ س + ٢ ص = ٨  ....................  )١(

             ٣ س + ٣ ص = ٩ .........................  )٢(

             من المعادلة )١( نحصل على :  ٢ص = ٨ – ٤ س 

             ومنها: ص = ٤ – ٢ س ......................  )3(

             اأعوض عن ص في المعادلة  )٢( فيكون : 

                      ٣ س + ٣ )٤ – ٢ س ( = ٩ بالتبسيط نحصل على س=١
مجموعة الحل = })1، 2({              ومنه: ص =٢   

)١( اأ(  س + ص = ١٠ .............  ١

)٢(      بالجمع               س – ص = ٤ .............

                 ٢ س = ١٤ 

مجموعة الحل = })7 ،3({           س= ٧  ومنها ص = ٣ 
  

)١(        ب(  ٥ م – ب = ٧  ..............

)٢( بالطرح              ٧م – ب = ١١ ..............

             -٢م    = -٤

          م= ٢ ومنها: ب= ٣           مجموعة الحل = })2، 3({

اأفرض اأن العددين هما: س ، ص   3

          مجموعهما = ٢٢

)١( س + ص = ٢٢  .............   
الفرق بينهما = ١٢  

)٢( س – ص = ١٢ ................  
بجمع المعادلتين )١( ،)٢( يكون :      ٢س = ٣٤    ومنه س=١٧  

اأعوض عن س = ١٧ في المعادلة )١( ينتج:   

١٧ + ص =٢٢         ص = ٢٢-١٧ = ٥   
اإذن العددان هما ١٧، ٥  
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١٤5

 عدد اأسرى سجن نفحة = ٨٠٠ اأسير  ٤

وعدد اأسرى سجن مجدو = س + ٦٤٠ =٨٠٠+٦٤٠ = ١٤٤٠ اأسيراً.  

تمارين ومسائل )١-3(       
ب( حل النظام هو النقطة )-٢، -٥( اأ(  حل النظام هو النقطة )٠٫٥ ، ٣(     ١

  
        

 

        جـ( حل النظام هو النقطة )-٢، -٢(    د( ل� يوجد حل 

 

اأفرض اأنّ س عدد الحقائب، ص عدد ال�أحذية  ٢
نعبر عن المساألة بالمعادل�ت:  

٤ س+٨ ص =٥٦
٥س +٤ ص = ٤٠

اأمثل بيانياً المعادلتين، من الرسم األ�حظ اأن نقطة  

  تقاطع الخطين هي :)س ، ص ( = ) ٤ ، ٥  (

 ثمن ٤ حقائب مدرسية و6 اأحذية رياضية:

=٤ س + ٦ ص = ٤ × ٤+ ٦× ٥ = ٤٦ ديناراً.   

١٠

١٠

١٠-

١٠-

٢٠

٢٠

)٢، -٥-(
٢

٢

٤

٢-

٢-

٤

)٠٫٥ ، ٣(

٢

٢

٤

٢-

٢-

٤
)١ ، ٠(

)٠
 ، ٠

٫٢
٥-

(

)٠، -٢(

)٠، ٠٫٥(

٢

٢

٤

٢-

٢-
)٢، -٢-(

٤-6-
٢س + ٤ص = -٣١٢س -٦ص =٦
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تمارين ومسائل )١-٤(

١  النقاط التي تمثلّ حلاً للنظام: ) 3 ، -١(

)١( ٢  اأ(  س – ص = ٢      ...............

)٢(       ٢س٢ – ٣ص٢ = ١٥ ...............

من المعادلة )١(اأجعل س موضوع القانون  : 

)3(        س = ٢+ ص................

من المعادلة  )3( اأعوض عن س في المعادلة )٢( ينتج اأن:  

      ٢ )ص +٢(٢- ٣ ص٢ = ١٥

      ٢ )ص٢ + ٤ص + ٤( – ٣ ص٢= ١٥

      ٢ص٢ + ٨ ص + ٨ – ٣ ص٢= ١٥

      - ص٢ +٨ ص – ٧ = ٠ بضرب الطرفين في -١

      ص٢ - ٨ ص +٧ = ٠

      )ص -٧ ( )ص- ١( = ٠

      ص = ٧ أو ص = ١

اأعوض في قيم ص نحصل على قيم س المناظرة لها:  

عند ص = ٧ اأعوض في المعادلة )3(   

         س = ٢+ ٧ =٩
عند ص = ١ اأعوض في المعادلة )3(  

          س = ٢+١ =٣
حل النظام : )9، 7( ، )3، 1(  

)١( ب( ٣س٢ – ص٢= ٣.............  

)٢(       ٢س + ص = ١ .............

من المعادلة )٢( اأجعل ص موضوع القانون فيكون :  

)3(          ص = ١ -٢س....................
من المعادلة )3( اأعوض عن ص في المعادلة )١( ينتج اأن:  

         ٣ س٢  - )١ – ٢س(٢ = ٣ 
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        ٣ س٢- )١ -٤س + ٤س٢( = ٣
       ٣س٢-١ +٤س - ٤س٢ = ٣

        -س٢+٤س -٤=  ٠بضرب طرفي المعادلة في -١
       س٢-٤س +٤= ٠ 

        )س -٢ ( )س- ٢( = ٠
       س = ٢

عند  س = ٢ اأعوض في المعادلة )3( ينتج:  

       ص = ١- ٢×٢ = ١ – ٤ = -٣
        )س، ص( = )2، -3(.

اأفرض اأن طول المستطيل س= سم وعرضه = ص سم  3

محيط المستطيل =٢٤                                                                 

        ٢)س+ ص ( = ٢٤
        ٢س + ٢ ص = ٢٤ .............)١(

مساحة المستطيل = ٢٠

        س × ص = ٢٠ .................)٢(
من المعادلة )١( اأجعل ص موضوع القانون فيكون:  

       ٢س = ٢٤ – ٢ص 
        س = ١٢- ص..............)3(

من المعادلة )3( اأعوض عن ص في المعادلة )٢( ينتج اأن:  

       س × ص = ٢٠ 
        )١٢- ص ( ص =٢٠

       ١٢ ص- ص٢= ٢٠
       ص٢ -١٢ ص +٢٠= ٠

        )ص -١٠ ( )ص- ٢( = ٠
       ص = ١٠ أو ص =٢

اأعوض عن  ص في)3(  

     عند ص = ١٠ 

     س = ١٢-١٠= ٢

عند ص = ٢   

    س = ١٢ – ٢ = ١٠

الطول = ١٠ سم ،العرض = ٢سم  
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١٤٨

)١( ٤     س٢ + ص٢ – ٨س -٦ص +٢١ = ٠ ...........

)٢(      ص= س +١.............

من المعادلة )٢( اأعوض عن ص في المعادلة )١(

     س٢ + )س+ ١(٢ – ٨ س -٦×)س + ١(  +٢١ = ٠

     س٢ + س٢ + ٢س +١ -٨ س – ٦ س – ٦ + ٢١  = ٠

      ٢ س٢– ١٢س + ١٦ = ٠
      س٢– ٦س +٨= ٠

       )س -٤ ( )س- ٢( = ٠
اإما س = ٤ أو س = ٢

اأعوض عن س = ٤ في المعادلة )٢( ينتج:  

    ص = ٤+ ١ =٥    

اإذن: نقطة التقاطع )س ،ص ( = ) ٤ ، ٥(    

     عند  س = ٢

       ص = ٢+ ١ =٣    
اإذن: نقطة التقاطع )س ،ص ( = ) ٢ ، ٣(  

اإذن: نقاط تقاطع الطريقين : ) ٤ ، ٥( ، ) ٢ ، ٣(  

تمارين ومسائل )١-5(

أنها تحققها:  النقطة )٢، ٣( تنتمي اإلى مجموعة حل المتباينة ل�  ١

٢×٢ + ٣  ٣       
٧    ٣        

ب( حل المتباينة هو المنطقة المظللة اأدناه اأ( حل المتباينة هو المنطقة المظللة اأدناه    ٢

 

5

5

5-١٠-

5-

١٠ ١5

١٠

)٠،٢٫٥(

)٠، ٥(

منطقة الحل
5

5

5-١٠-

5-

١٠ ١5

١٠

)٢، ٠-(

) ٠٫٦٦٧، ٠-(

منطقة الحل
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١٤9

ب( ٢ص -٥س      ٦ اأ( س+ ص      ٤       3
    ص       س                   ٤ س  + ص  - ٤

 

 

س       ٣  ٤
ص  ٠   

س + ص    ٢   

تمارين ومسائل )١-6(

فــي الشــكل)١-١3( المجــاور منطقــة مظللــة تمثـّـل مجموعة حلّ نظــام من متباينات.  ١

اأ(  اأكتب هذا النظام.  
الحل : س   ٠
         ص  ٠

         س + ٥ ص  ١٠
 

ب( اأجِد القيمتيْن العظمى والصغرى للمقدار:
      )اقتران الهدف (   ٤س+ ٢ص

٢

٢

٤-٢-

٢-

٤-

٤ 6

٤

)٠ ،-٤(

)١، ٠-(

)٠، ٣(

) ١٫٢، ٠-(

منطقة الحل

٢

٢

٤-٢-

٢-

٤ 6

٤

)٤ ،٠(

)٢، ٢(

منطقة الحل

منطقة الحل

٢

٢

٤-٢-

٢-

٤-

٤ 6

٤
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١5٠

قيمة اقتران الهدف ٤س + ٢صصس

٤ ×٠+٢×٠=٠٠٠

٤×٠+٢×٢=٠٢٤

٤×١٠+٢×٠=١٠٠٤٠

القيمة العظمى للمقدار = ٤٠ 
القيمة الصغرى للمقدار = ٠  

آتي بيانيّاً.  اأمثِّل مجموعة حلّ النظام ال�  ٢
الحل :س + ٢ص    ١٠  
            س - ص    ٣     

              س    ٠
              ص    ٠

ثُــم اأجِــد النقــط المتطرفــة )الــرؤوس(،  
اقتــران   ( يكــون  متــى  اأحــدد  ثــم 
الهــدف (  ٥ س – ص ضمــن هــذا 

النظــام اأكبــر مــا يمكــن.

قيمة اقتران الهدف ٥س -  صصس

٥×٥٫٣٣٣-٢٫٣٣٣=٥٫٣٣٣٢٫٣٣٣٢٤٫٣١٧
٥×٣-٠=٣٠١٥
٥×٠-٠=٠٠٠
قيمة صغرى٥×٠-٥=-٠٥٥

قيمة عظمى

يكون اقتران الهدف اأكبر ما يمكن عند النقطة )5,333 ،333,٢(

اأفرض اأن س عدد ال�ثواب التي يصنعها المصنع يومياً من النوع ال�أول.  3
أثواب التي يصنعها المصنع يومياً من النوع الثاني. ص: عدد ال�  

آلة ال�أولى آلة الثانيةعدد ساعات عمل ال� عدد ساعات عمل ال�

س٢ساإنِتاج النوع  ال�أول من القماش
٢صصاإنِتاج النوع الثاني من القماش

س + ٢ص٢س + صالمجموع

5

5

5-١٠-

5-

١٠ ١5

١٠

)٠، ٥(

)٠، ٠(
)٣، ٠(

منطقة الحل)٥٫٣٣٣، ٢٫٣٣٣(
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١5١

٢س+ ص   ٨
س+ ٢ص   ٨  

س  ٠
ص  ٠  

١

١

٢

3

٤

5

6

١-
١-

3 5٢ ٤ 6 7 ٨ 9
)٠، ٠()٤، ٠( زرد

ح س ض ع

طغ

ذصظ

خش

منطقة الحل)٠، ٤(

 تمارين عامة

جابة الصحيحة فيما ياأتي: اختر رمز ال�إ  ١

١٢٣٤٥٦٧٨السؤال
بدبأبببدرمز الإجابة

آتي باستخدام طريقة التعويض: اأحِلّ النظام ال�  ٢
الحل :

     س +٣ ص= ١٥

)١(      ٤س+ص = ١٦

      س +٣ ص= ١5......................
)٢(     ٤س+ ص = ١٦ ...................

من المعادلة )١( اأجعل س موضوع القانون فيكون:   

    س=١٥-٣ ص............)3(

من المعادلة )3( اأعوض عن قيمة س ينتج اأن:  

    ٤)١٥-٣ص(+ ص = ١٦

      ٦٠-١٢ص+ص =١٦
     ٦٠-١١ص =١٦

      -١١ص =١٦-٦٠
      -١١ص =-٤٤

 ٤٤  = ٤-
١١-

    ص =  

اأعوض عن ص = ٤ في المعادلة )3( ينتج:   

    س = ١٥ – ٣ × ٤ = ١٥ – ١٢ =٣
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١5٢

س + ص= ٥...................)١(  3

)٢( بالطرح  ٢ س +  ص = ٦...............  
  

- س =  -١
     س =١

اأعوض عن س = ١ في المعادلة )١( ينتج :  

١ + ص = ٥ 
ص = ٥-١ = ٤

)س، ص( = ) ١،  ٤(.  

آتي بيانياً: اأمثِّل مجموعة حل النظام ال�  ٤
٢ س + ص  ٤ 

س + ص  ٢  

   5

صس
قيمة اقتران الهدف

 ٤س +٢ ص
القيمة

٠٠٠
عظمى٤×٧٫٥+٢×٠=٧٫٥٠٣٠

عظمى٤×٥+٢×٥=٥٥٣٠
٤×٠+٢×٦٫٦٧=٠٦٫٦٧١٣٫٣٤

)٢، ٠(

)٠، ٤(

١

١

٢

3

٤

5

6

١-
١-

3 5٢ ٤ 6 7 ٨ 9

منطقة الحل
7

١

١

٢

3

٤

5

6

١- 3 5٢ ٤ 6 7 ٨ 9

)٥، ٥(

)٧٫٥، ٠(

)٠، ٦٫٦٧(

منطقة الحل
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اأحــدد النقــاط المتطرفــة )الــرؤوس(، ثــم اأحــددُ متــى يكــون ) اقتــران الهــدف (  س + ص  ضمــن هــذا النظــام   6

          اأكبر ما يمكن.

اأفرض عدد الكتب من النوع  = س 

آتي: عدد الكتب من النوع ب = ص فيكون نظام المتباينات كال�

   ٠  س

٠  ص

٢٠  5 + س

96  6س + 5ص

القيمةقيمة اقتران الهدف  س +صصس

١٦+٠=١٦٠١٦
عظمى٠+٢٠=٠٢٠٢٠
٠+٠=٠٠٠
٤عظمى٨+١٢=٨١٢٢٠

٤

٨

١٢

١6

٢٠

٢٤

٤- ١٢ ٢٠٨ ١6 ٢٤ ٢٨ 3٢ 36
)١٦، ٠(

منطقة الحل

)٠، ٢٠(

)٨، ١٢(

يكون اقتران الهدف أكبر ما يمكن عند النقطتين: )٠ ، ٢٠(، )٨، ١٢(
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الوحدة الثانية

تمارين ومسائل )٢-١(

اأذكر 3 مشــكلات من بيئتي تحتاج اإلى بحث علمي.  ١
الحل:

 اأ.  اأسباب ارتفاع عدد حوادث السير.
نترنت. ب.  دمان على ال�إ ظاهرة ال�إ
المساس بالممتلكات العامة.ج. 

فــي دراســة قــام بهــا باحــث هدفــت اإلــى معرفــة العلاقــة بيــن عــدد الســاعات التــي يقضيهــا الطالــب فــي مشــاهدة التلفــاز   ٢
وتحصيلــه الدراســي فــي مدرســة عــدد طلبتهــا 35٠ طالبــاً، قــام بمقابلــة 7٠طالبــاً وســاألهم عــن عــدد الســاعات التــي 
يقضونهــا فــي مشــاهدة التلفــاز، وقارنهــا بمســتوى تحصيلهــم، فتوصــل الباحــث اإلــى وجــود علاقــة بيــن عــدد ســاعات 

مشــاهدة التلفــاز ومســتوى التحصيــل لديهــم.

 اأ.  اأحدد مشكلة الدراسة.
     الحل:

      العلاقة بين عدد الساعات التي يقضيها الطلبة على التلفاز وتحصيلهم الدراسي.

اأكتب ثلاث فرضيات للدراسة.ب. 
     الحل: 

     توجد علاقة طردية بين عدد الساعات التي يقضيها الطلبة على التلفاز وتحصيلهم الدراسي.
      توجد علاقة عكسية بين عدد الساعات التي يقضيها الطلبة على التلفاز وتحصيلهم الدراسي.

       ل� توجد علاقة بين عدد الساعات التي يقضيها الطلبة على التلفاز وتحصيلهم الدراسي.

اأذكر اأداة/ اأدوات  جمع بيانات  هذه الدراسة.ج. 
      الحل: 
      المقابلة، ال�ستبانة، سجل العلامات، ................

في السؤال السابق لماذا اختار الباحث 7٠ طالباً فقط من طلبة المدرسة؟  3
الحل:  

الحصــول علــى نتائــج ســريعة، توفيــر الوقــت والجهــد، يشــكل 7٠ طالبــاً مــا نســبته ٢٠% مــن طلبــة المدرســة وتعــد هــذه   
النســبة ممثلــة لمجتمــع الدراســة. 

يترك للمعلم مناقشة اأسباب "اأخرى وتوظيفها في التمهيد لدرس العينات.  
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تمارين ومسائل )٢-٢(

آتية : ما نوع العينة في كل حالة من الحال�ت ال�  ١
 اأ.  استطلع باحث اأراء اأول ٢٠٠ مصلٍ قابلهم بعد صلاة ظهر الجمعة في المسجد ال�أقصى.

      الحل: ) عينة عرضية(

ــه، قامــت ب.  ــة رام الل ــى مدين ــن اإل ــة جني ــن مدين ــدل ســرعة الســيارات المســافرة م ــة مع اأرادت شــرطة المــرور معرف
ــذا. ــا 7، ١7، ٢7، ...... ، وهك ــي ترتيبه ــة الت ــة م عين ــد نقط ــارة عن ــيارات الم ــرعة الس الشــرطة بتســجيل س

      الحل: )عينة منتظمة(

ــة ج.  ــي الجامع ــوم ف ــات: الهندســة وال�قتصــاد والعل ــي الكلي ــة ف ــة الســنة الرابع ــن طلب ــا ٢٠% م ــة حجمه ــار عين اختي
ــة غــزة. ــي مدين ســلامية ف ال�إ
      الحل: )عينة عشوائية طبقية(

اختيار المعلمين المتقاعدين في محافظة جنين لمعرفة اتجاهاتهم القرائية والكتب التي يحتاجونها.د. 
      الحل: ) عينة قصدية(

يــراد ســحب عينــة عشــوائية منتظمــة حجمهــا ٢٠٠شــخصٍ مــن مجتمــع حجمــه ٢٠٠٠شــخصٍ، اإذا كان رقــم العنصــر   ٢
ــم العنصــر الثالــث؟ ــم العنصــر الثانــي؟ ومــا رق ــة هــو 9، فمــا رق ال�أول مــن العين

الحل: المسافة الثابتة = ٢٠٠٠ ÷ ٢٠٠ = ١٠  

رقم العنصر الثاني في العينة )١9(.

رقم العنصر الثالث في العينة )٢9(.  

أنديــة الرياضيــة لكــرة القــدم حــول دور المــدرب فــي تطــور اأداء اللاعبيــن فــي  3  اأراد باحــث التعــرف اإلــى  اآراء ل�عبــي ال�
ــة لهــذا الغــرض. ــة عنقودي ــن عين ــحُ خطــوات تكوي ــة. اأوضِّ ــة الغربي محافظــات الضف

الحل :

) م الباحث الضفة الغربية اإلِى محافظات )الخليل، بيت لحم، القدس، ...  اأ.  يُقسّ

يختــار الباحــث عشــوائياً محافظــة اأو اأكثــر مــن المحافظــات ولتكــن ثــلاث محافظــات علــى ســبيل المثــال، وهــذه ب. 
أولــى. المرحلــة ال�

ــى ج.  أول ــة ال� ــي المرحل ــي اختارهــا ف ــة كل محافظــة مــن المحافظــات الت ــة الرياضي أندي ــار الباحــث عــدد مــن ال� يخت
ــة. ــة الثاني ــة وهــذه المرحل وليكــن )٤( اأندي

أنديــة التــي تــم اختيارهــا فــي المرحلــة د.  يختــار الباحــث عــدد مــن اللاعبيــن وليكــن )5( ل�عبيــن مــن كل نــادٍ مــن ال�
الثانيــة، فيكــون اللاعبــون الســتين الذيــن اختارهــم الباحــث ممثلــة للعينــة التــي يجمــع منهــا بياناتــه.
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مؤسسة خاصة فيها  3٠٠موظف، كما في الجدول ال�آتي:  ٤

اأكثر من ١٠سنواتاأقل اأو يساوي من ١٠ سنواتعدد سنوات الخدمة

١٨٠١٢٠عدد الموظفين

اأرادت الشــركة اختيــار عينــة حجمهــا 6٠ موظفــاً يمثلــون عــدد الســنوات المختلفــة لدراســة درجــة رضاهــم عــن    
العينــة. هــذه  اختيــار  طريقــة  اأوضــح  الخدمــة.  نهايــة  فــي  الموظــف  يتقاضاهــا  التــي  الماليــة  المكافــاأة 

الحل :  
حجم العينة الكلي = 6٠ موظفاً.• 
العينة:  هي عينة عشوائية طبقية.• 
نجد حجم كل طبقة من طبقات العينة.• 

اأكثر من ١٠سنواتاأقل اأو يساوي من ١٠ سنواتعدد سنوات الخدمة

١٨٠١٢٠عدد الموظفين
)١٢٠÷٣٠٠( × ٦٠= ٢٤ موظفاً)١٨٠÷٣٠٠( × ٦٠= ٣٦ موظفاًحجم كل طبقة من طبقات العينة

نعطــي الموظفيــن الذيــن عــدد ســنوا ت خدمتهــم اأقــل مــن اأو يســاوي ١٠ ســنوات اأرقامــاً متسلســلة مــن ١- ١٨٠، • 
وباســتخدام طريقــة القرعــة يتــم اختيــار 36 موظفــاً منهــم.

نعطــي الموظفيــن الذيــن عــدد ســنوات خدمتهــم اأكثــر مــن ١٠ ســنوات اأرقامــاً متسلســلة مــن ١- ١٢٠، وباســتخدام • 
طريقــة القرعــة يتــم اختيــار ٢٤ موظفــاً منهــم.

الموظفون الذين تم اختيارهم من كلّ طبقة يمثلون اأفراد العينة الكلي الستين.• 

اأوضح الفرق بين العينة العرضية والعينة القصدية.  5
الحل:-   

العينة القصديةالعينة العرضيةوجه المقارنة

التعريف

هــي العينــة التــي يختارهــا الباحــث 
بشــكل عرضــي فــي مــكان وزمــان 

محدديــن.

هــي العينــة التــي يتعمــد الباحــث 
مجتمــع  مــن  معينــة  فئــة  اختيــار 

الدراســة.

مثال

اأخــذ اآراء اأول عشــرة طــلاب يدخلــون 
ــة الفصــل  ــار نهاي ــة فــي اختب المدرس

لمبحــث الرياضيــات.

فــي  أوائــل  ال� الطلبــة  راأي  دراســة 
لمبحــث  الفصــل  نهايــة  اختبــار 

ياضيــات. لر ا
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ــم  ــه ٤٠٠٠ شــخصٍ، اإذا كان رق ــع حجم ــن مجتم ــا ٤٠٠ شــخصاً م ــة حجمه ــة عشــوائية منتظم ــراد ســحب عين 5  يُ
العنصــر ال�أول مــن العينــة هــو 6، مــا رقــم العنصــر ال�أخيــر؟

الحل : المسافة الثابتة = ٤٠٠٠÷ ٤٠٠ = ١٠  

          اأرقام اأفراد العينة هي: ٦، ٢٦،١٦، ٣٦، .........................

          رقم العنصر ال�أخير = ٣٩٩×١٠ + ٦ = ٣٩٩٦

تمارين ومسائل )٢-3(

آتية: اأكتب القيم التي يتخذها المتغير العشوائي في كل حالة من الحال�ت ال�  ١
ناث في عائلة اختيرت عشوائياً من العائلات التي لديها 6 اأطفال.  اأ.  عدد ال�أطفال ال�إ

     الحل: س = }٠، ١، ٢، ٣، ٤، ٥، ٦{.

عدد الرجال في مجموعة من 3 اأشخاص اختيرت عشوائياً من نادٍ علميّ فيه 6 رجال، و٤ نساء.ب. 

      الحل: س = }٠، ١، ٢، ٣{.

مربع عدد الصور الظاهرة على الوجهين العلويين في تجربة اإلقاء قطعة نقد منتظمة مرتين.ج. 

      الحل: س = }٠، ١، ٤{.

آتية، يعد توزيعاً احتماليا؟ً  ولماذا؟ اأيّ من التوزيعات ال�  ٢
 اأ.  })١ ، ٠٫٢(، )٣ ، ٠٫٥(، )٢ ، ٠٫٤({ 

     الحل: مجموع ل)س( = ١٫١

      اإذن: التوزيع غير احتمالي.

})١، ٠٫٣(، )٨ ، ٠٫٣(، )٥، ٠٫٤({    ب. 
      الحل: 

احتمال كل قيمة من قيم المتغير العشوائي  ٠   ل)س(     ١. • 

مجموع احتمال�ت جميع قيم المتغير العشوائي = ١ .• 

     التوزيع احتمالي.

س  ، س = ١٣، ١٧،٢٠{.ج. 
٥٠

 })س، ل)س(( حيث ل)س( =  
       الحل: 

 ١٧
٥٠

٢٠  ، ل)١٧( =  
٥٠

١٣  ، ل)٢٠( =  
٥٠

          ل)١٣( = 
احتمال كل قيمة من قيم المتغير العشوائي ٠  ل)س(  ١ . • 

مجموع احتمال�ت جميع قيم المتغير العشوائي = ١ .• 

     التوزيع احتمالي.
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اإذا كان س متغيراً عشوائياً يتخذ القيم: ١ ، ٢ ، 3 ، ٤ ، وكان ل )س( =  س٢ ، اأجد :   3
 اأ.  قيمة الثابت. 

      الحل: 

١ =   ١٦ +   ٩ +  ٤ +  = )ل)١( + ل)٢( + ل)٣( + ل)٤         
  ١

٣٠
 =              

اكتب جدول التوزيع ال�حتمالي للمتغير العشوائي س.ب. 

١٢٣٤سالحل: 

١ ل )س(
٣٠

  ٤
٣٠

  ٩
٣٠

  ١٦
٣٠

 

ــحبت  ــام: 6، 7، ٨، سُ أرق ــر بال� ــة: 3، ٤، 5 ، وال�آخ ــه مرقم ــرات، ال�أول كرات ــلاث ك ــا ث ــي كل منهم ــان ف صندوق  ٤
ــن  ــى الكرتي ــن عل ــن المكتوبي ــج ضــرب العددي ــو نات ــر العشــوائي س ه ــدوق، وكان المتغي ــن كل صن كــرة عشــوائياً م

المســحوبتين، اأكتــب التوزيــع ال�حتمالــي للمتغيــر العشــوائي س.

  الحل: جدول التوزيع ال�حتمالي:
١٨٢١٢٤٢٨٣٠٣٢٣٥٤٠س 

ل )س(١٨
١
٩

١
٩

٢
٩

١
٩

١
٩

١
٩

١
٩

١
٩

 
 
 
 

5  فــي تجربــة ســحب 3 كــرات دون اإرجــاع بشــكل عشــوائي مــن صنــدوق فيــه 3 كــرات حمــراء، و كرتــان بيضاويتــان 
ــم س. ــب قي ــراء، اأكت ــدد الكــرات الحم ــل ع ــر العشــوائي س يمث اإذا كان المتغي

الحل:  س =}٣،٢،١{.  

تمارين ومسائل )٢-٤(

١  اإذا كان التوزيع ال�حتمالي للمتغير س معطى في الجدول ال�آتي:

٠٥١٠١٥س
٠٫٢٥٠٫١٥٠٫٣ل )س(
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.  اأ.  اأجد: قيمة 

     الحل: = ١-) ٠٫٢٥ + ٠٫١٥ + ٠٫٣( = ٠٫٣

اأجد: ت)س(.ب. 

     الحل: ت)س( = ٠ + ٠٫٧٥ + ٣ + ٤٫٥= ٨٫٢٥

اأجد:  ت )٢س+٧(.ج. 

      الحل: ت )٢س+٧(= ٢ × ٨٫٢٥ + ٧ = ٢٣٫٥

٢  يُطلــق شــخص ســهماً علــى قــرص، حيــث يكســب ١6 نقطــة فــي حــال اإصابتــه، ويخســر ٨ نقــاط اإذِا لــم يصبــه، اإذِا 
ــة الواحــدة؟ ــي الرمي ــا هــذا الشــخص ف ــي يحصــل عليه ــاط الت ــدد النق ــك لع ــه = ٠٫٤،  فمــا توقعّ كان احتمــال اإصِابت

الحل: ت)س( = ١٦ × ٠٫٤ + -٨ × ٠٫٦ = ٠١٫٦  

ناث في عائلة لديها ثلاثة اأطفال. اأحسب توقع عدد ال�أطفال ال�إ  3
الحل:  

١٢٣صفرس

١ ل )س(
٨

  ٣
٨

  ٣
٨

  ١
٨

 

  
 
 

 ٣
٢

  = ١
٨

 × ٣ +   ٣
٨

 × ٣ +٢
٨

 ×١ + ١
٨

        ت)س( = ٠ ×  

٣  كما سيمر معك ل�حقاً في تجربة ذات الحدين.
٢

 = ١
٢

     اأو ت)س( = ٣ × 

ــف،  ــع والخري ــيّ الربي ــي فصل ــار ف ــف، و٤٠٠ دين ــي فصــل الصي ــار ف ــاً ٨٠٠ دين ــه يومي ــة رام الل ــي مدين ــدق ف ــح فن يرب  ٤
ويخســر ٢٠٠ دينــار فــي فصــل الشــتاء، اأجــد توقعــك للربــح اليومــي للفنــدق .

الحل: ت)س( = ٨٠٠ × ٠٫٢٥ + ٤٠٠ × ٠٫٥ + -٢٠٠ × ٠٫٢٥ = ٣٥٠ديناراً.  

اإذا كان ت )٧س + ٢٥ ( = ٤٩، اأحسب ت)س(.  5

الحل:  ٧ × ت)س( + ٢٥ = ٤٩  

 ٢٤
٧

ت)س( =     
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اإذِا كانت ص متغيراً عشوائياً منفصلاً  توقعه =5٠، س متغيراً عشوائياً اآخر، حيث اإن:   6
ص =  س-٤. اأحسبُ قيمة  اإذا كانت قيمة ت )س( = ١٨.  

الحل:  ت)ص( =   × ت)س(  -٤  

٥٠ =  × ١٨ -٤  

٥٤  = ٣
١٨

 =         

تمارين ومسائل )٢-5(

في تجربة ذات حدين  اإذا كانت  ن =٦ ،    = ٠٫٤ اأجد:  ١
 اأ.  ل)س=٢( 

٦  ×  )٠٫٤(٢ × )٠٫٦(٤  = ٠٫٣١
٢      الحل: ل)س=٢(  =  

ل )س<٤( ب. 
      الحل:  ل)س<٤( = ل)٥( + ل)٦( 

  ٦  × )٠٫٤(٦ × )٠٫٦(٠
٦   +  ٦  × )٠٫٤(٥ × )٠٫٦(١

٥     =               

٠٫٠٣٧ + ٠٫٠٠٤١= ٠٫٠٤١ =          

فــي تجربــة اإلقــاء قطعــة نقــد منتظمــة ٤ مــرات متتاليــة، اإذا كان المتغيــر العشــوائي س يمثــل عــدد الصــور الظاهــرة علــى   ٢
الوجــه العلــوي،  اأجــد:

 اأ.  قيم المتغير العشوائي.

      الحل: س = }٠، ١، ٢، ٤،٣{.

اأحسب احتمال ظهور الصورة مرتين فقط.ب. 

٤  ×  )٠٫٥(٢  ×  )٠٫٥(٢ = ٠٫٣٧٥
٢       الحل: ل)س=٢( =  

ــة عشــوائياً مــن المدرســة، اأحســب احتمــال اأن  ــر 3 طلب ــزكام، اختي ــن بال ــة مدرســةٍ مــا مصابي اإذا كان ١٠% مــن طلب  3
يكــون اثنــان منهــم ســليمين.

٣  × )٠٫٩(٢  ×  )٠٫١(١ = ٠٫٢٤٣
٢ الحل: ل)س =٢( =      
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نترنــت (، اختيــر ٤ طلبــة عشــوائياً،  فــي دراســة اإحصائيــة تبيــن اأن 75% مــن الطلبــة يســتخدمون الشــبكة العالميــة ) ال�إ  ٤
ــل يســتخدمون الشــبكة؟ أق ــى ال� ــا احتمــال اأن يكــون 3 منهــم عل م

الحل: ل)س  ٣( = ل)س=٣( + ل)س=٤(   

 ٤  ×  )٠٫٧٥(٤  ×  )٠٫٢٥(٠
٤    +    ٤  × )٠٫٧٥(٣  ×  )٠٫٢٥(١

٣  =                 

٠٫٤٢ + ٠٫٣٢ =                 

٠٫٧٤  =                 

نجليزيــة، اختيــر ١٠ اأشــخاص مــن ســكان المدينــة  فــي مدينــة مــا كان 5٠% مــن ســكانها يجيــدون التحــدث باللغــة ال�إ  5
ــة؟ نجليزي ــة ال�إ ــد اأحدهــم التحــدث باللغ ــا احتمــال األّ� يجي عشــوائياً، م

١٠  × )٠٫٥(٠  ×  )٠٫٥(١٠   =  )٠٫٥(١٠
٠ الحل:  ل)س=٠( =    

اإذِا كان احتمــال اأن يجتــاز الشــخص الواحــد اأحــد الحواجــز المنصوبــة علــى مدخــل مــن مداخــل مدينــة بيــت لحــم   6
٠,6، فمــا توقعــك لعــدد المواطنيــن الذيــن ســيجتازون الحاجــز مــن بيــن ٢٠٠ مواطــن ينتظــرون علــى الحاجــز؟

الحل:  ت)س( = ٢٠٠× ٠٫٦ = ١٢٠ مواطناً.  

في تجربة اإلقاء حجر نرد منتظم  7٢ مرة، ما توقع عدد مرات ظهور عدد يقبل القسمة على 6؟  ٧

  ١
٦

الحل: احتمال ظهور عدد يقبل القسمة على 6 في الرمية الواحدة =    

١ = ١٢
٦

  ت)س( = 7٢ × 

اإذا كان احتمــال فــوز فريــق فــي المبــاراة الواحــدة هــو ٠,7، لعــب الفريــق ١٠مباريــات، مــا توقعــك لعــدد المباريــات التــي   ٨
سيخســرها الفريــق؟

الحل: ل)أ( = ١- ٠٫٧ = ٠٫٣

         ت)س( = ١٠ × ٠٫٣ = ٣ مباريات.

حل اآخر: التوقع لعدد المباريات التي سيكسبها الفريق = ١٠  × ٠٫٧=٧

           التوقع  لعدد المباريات التي سيخسرها الفريق=١٠-٧ = ٣ مباريات

دليل المعلم في الرياضيات للصف الحادي عشر أدبي الفصل الأول - موقع المكتبة الفلسطينية الشاملة



١6٢

 تمارين عامة

١٢٣٤٥٦٧٨السؤال
دجدأأبأبرمز الإجابة

 ١

يــراد اختيــار عينــة عــدد اأفرادهــا 6٠ طالبــاً مــن مدرســة فيهــا 3٠٠ طالــب مكونــة حســب الجــدول، اأوضــح الطريقــة التــي   ٢
يتــم فيهــا اختيــار العينــة.

الحادي عشر/ علميالحادي عشر/رياديالحادي عشر/ اأدبيالصف

١٢٠١٢٠٦٠العدد

الحل: 
حجم العينة  = ٦٠ طالباً.  

١٢٠   × ٦٠ = ٢٤ طالباً.
٣٠٠

عدد طلبة الصف الحادي عشر/ اأدبي في العينة =  

١٢٠  × ٦٠ = ٢٤ طالباً.
٣٠٠

عدد طلبة الصف الحادي عشر / ريادي في العينة =  

٦٠  × ٦٠ = ١٢ طالباً.
٣٠٠

عدد طلبة الصف الحادي عشر / علمي في العينة =  

اأعط عدد طلبة الصف الحادي عشر/ اأدبي  اأرقاماً متسلسة من ١ –١٢٠  

وباســتخدام طريقــة القرعــة اأختــار ٢٤ طالبــاً مــن طلبــة الصــف الحــادي عشــر/ اأدبــي ، وبال�أســلوب نفســه تتــم عمليــة 
اختيــار طلبــة بقيــة الفــروع.

يُطلــق اأحــد المســتوطنين النــار علــى الســيارات المــارة فــي اإحــدى الطــرق، اإذا كان احتمــال اإصابتــه الســيارة فــي الرميــة   3
ــت؟  ــي اأصيب ــدد الســيارات الت ــا توقعــك لع ــى ١٠ ســيارات، م ــار عل ــق المســتوطن الن ــو ٠٫٧ ، اأطل الواحــدة ه

الحل: ت)س( = ١٠ × ٠٫٧ = ٧ سيارات.  

اإذا كان عــدد الطلبــة الملتزميــن بحــل واجباتهــم البيتيــة فــي اإحــدى الصفــوف ١٨ طالبــاً، وغيــر الملتزميــن ١٢ طالبــاً،   ٤
ــه ؟ ــن بحــل واجبات ــن الملتزمي ــر م ــى ال�أكث ــم عل ــال اأن يكــون واحــدٌ منه ــا احتم ــة عشــوائياً. م ــر5 طلب اختي

   ٥  × )٠٫٦(١  ×  )٠٫٤(٤
١   + ٥  × )٠٫٦(٠  ×  )٠٫٤(٥

٠ الحل: ل)س  ١( = ل)٠( + ل)١( = 

٠٫٠١ + ٠٫٠٨ = ٠٫٠٩ =                                                  
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مصنــع للاأقمشــة فيــه ١5٠٠ عامــل . اأرادت اإدارة المصنــع اأن تعــرف راأي العمــال فــي طــرق تحســين بيئــة العمــل فــي   5
ــا١5٠ . ــة منتظمــة حجمه ــررت اســتخدام عين ــع، فق المصن

ما مقدار المسافة الثابتة بين مفردات العينة ؟أ. 

     الحل:  مقدار المسافة = ١٥٠٠ ÷ ١٥٠ = ١٠ 

اإذا كان الرقم ٦ يُمثل رقم اأول عامل تم اختياره عشوائياً في العينة، ما اأرقام اأول ٥ عمال تم اختيارهم؟ب. 

      الحل: اأرقام اأول  ٥ عمال هي : ٦، ١٦، ٢٦، ٣٦، ٤٦.
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